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1. (10 Puntos) Clasifique como falso o verdadero cada uno de los siguientes enunciados. Si es verdadero explique claramente

por qué. Si es falso explique por qué o de un contraejemplo.

a. Los planos 77, : 2x =3y +3z=2y &, : 2x—y —z =4 son perpendiculares ................c..ccoeceevvrvriinnnn.

b. En R® , siel vector u es ortogonal a los vectores v y w, entonces u es ortogonal a vXw............... (
1 2

C. Si A= {3 4} LENONCES A” —S5A+ 61, = O oot (

d. Su u y v son soluciones del sistema homogéneo Ax =0, entonces P+ 5V tambien 10 €S.....vv.oeeevereeee (

e. Si A y B son matrices simétricas, entonces 4B es una matriz SIMEtriCa...........oeevvvrvvvirieeeeiiiiiireee e,

2. (15 Puntos) Al escalonar la matriz aumentada de un sistema de ecuaciones lineales 4x =5 se obtuvo la matriz

3 5 -1 : 5

0 2 3 = 0
1o 0 a4 : a+2

0 0 0 : a+2

¢ Es posible que el sistema tenga solucion unica? Explique.

b. Determine los valores de a para los cuales el sistema tiene infinitas soluciones. Escriba la solucién general y
una solucion particular.

c. ¢Para qué valores del parametro a el sistema homogéneo asociado tiene infinitas soluciones? Explique.

i

x=3+2t
3. (15 Puntos) Considerando las rectasen R* ¢,:9y=4-3¢ y ézzx_lzy;7:2_31

z=5+4+4¢
a. Determine la ecuacion de un plano 7 que las contenga.
b. Halle la distancia del punto Q(-1,2,-3) al plano 7 hallado en el literal anterior.
c. Determine las ecuaciones parametricas de una recta ¢, que pase por el punto P(—1,1,1)y sea ortogonal a las
rectas 7,y /,.
4. (15 Puntos)

a. Demuestre que si 4 es una matriz de nxn, entonces 4 se puede escribir de manera unica como la suma de una
matriz simétrica y una matriz antisimétrica. K .(Para la unicidad suponga que existen otras Sy K y pruebe que son

iguales)

—

b. Sean u y v son vectores no nulos y @ el angulo entre ellos. Demuestre que si u y v son paralelos entonces

Cos@ =+1.
Tiempo 120 Minutos



UNIVERSIDAD Facultad de Ingenieria
% Departamento de
Matematicas y Estadistica

ICESI

PRIMER PARCIAL ALGEBRA LINEAL
PERIODO ACADEMICO 072
GRUPO 9 (L-M)
PROFESOR: Luis Fernando Azcarate Mesa
Septiembre 12 de 2007
NOMBRE DEL ESTUDIANTE: cODIGO:

1. (10 Puntos) Clasifique como falso o verdadero cada uno de los siguientes enunciados. Si es verdadero explique claramente
por qué. Si es falso explique por qué o de un contraejemplo.

a. Losplanos 7z, :2x—=3y+3z=2y 7, :2x—y—z=4 sonparalelos......... ......ccccecerviiiiriiiriiiiiiiiin, ( )
b. En R®, siel vector u es ortogonal a los vectores v y w, entonces u es ortogonal @ vXw................ ()
2 -1
c. Si 4= L 3 } entonces A> +34 — 61, es una matriz SImetrica...............cccoovvvriiiiniii ( )
d. Suu y v son soluciones del sistema homogéneo Ax =0, entonces U= taMDIEN [0 €S....ooeoeeervereeereo (
e. Si A y B son matrices antisimétricas, entonces 4B es una matriz antisimétrica..............ccccoevviv e, ()
x=3+2t
2. (15 Puntos) Considerando las rectas en R® ¢,:4y=4-3¢ y ¢,:> 21 y;7 = 2_31
z=5+4¢

a. Determine la ecuacion de un plano 7 que las contenga.
b. Halle la distancia del punto Q(2,—1,-3) al plano 7 hallado en el literal anterior.

c. Determine las ecuaciones paramétricas de una recta ¢, que pase por el punto P(—1,—1,—1)y sea ortogonal a las

rectas 7,y /,.
3. (15 Puntos) Al escalonar la matriz aumentada de un sistema de ecuaciones lineales Ax =5 se obtuvo la matriz

3 5 -1 5

0 -2 3 0
E= R

0 0 a-1: a+l

0 0 0 :oa+l

o

¢ Es posible que el sistema tenga solucion unica? Explique.
b. Determine los valores de a para los cuales el sistema tiene infinitas soluciones. Escriba la solucién general y
una solucion particular.
c. ¢Paraqué valores del parametro a el sistema homogéneo asociado tiene infinitas soluciones? Explique.
4. (15 Puntos)
a. Demuestre que si 4 es una matriz de nxn, entonces 4 se puede escribir de manera unica como la suma de una

matriz simétrica S y una matriz antisimétrica K . (Para la unicidad suponga que existen otras, S y K y pruebe que
son /guales)
b. Sean u y v son vectores no nulos y @ el angulo entre ellos. Demuestre que si u y v son paralelos entonces

Cosf =+l
Tiempo 120 Minutos



