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Taller #1

Econometria 06216
Repaso

Profesor: Julio César Alonso
Monitores: Mauricio Alejandro Arcos
Stephanie Vergara Rojas
Notas:
o Recuerde que sélo dos preguntas, seleccionadas al azar, seran calificadas.
o Este taller es para ser entregado en los primeros 10 minutos de la clase del
préximo 24 de Enero.

INSTRUCCIONES:
= Este taller puede ser escrito a mano, pero con letra legible.
= Cuando sea posible, debe mostrar el procedimiento efectuado para llegar a sus
resultados.

Un grupo de jévenes se reuni6 para celebrar los 10 afios de su graduacion del colegio.
Para ambientar la reunién, uno de ellos (que habia estudiado estadistica) les propuso un
juego en donde ademas de utilizar un dado y una moneda, se incluyera la posibilidad de
que lloviera o no (segun el IDEAM existe una probabilidad de ¥2 de que llueva).
Igualmente, se ofrece a cada voluntario las siguientes tablas de premios:

Si Cara Superior ~ Remuneracion

del dado es (miles de pesos)
1 2
2 -5
3 8
4 -11
5 14
6 -17
Si Cara Superior ~ Remuneracion Si Remuneracion
de la moneda es _ (miles de pesos) (miles de pesos)
Cara 5 esta Lloviendo 10
Sello 10 No esta lloviendo 2

Sea X, Y y Z los ingresos recibidos por el voluntario por el resultado del dado, la
moneda y el estado del clima, respectivamente.

1. A partir de la Informacién anterior responda las siguientes preguntas
a. Calcule el valor esperadode X,Y y Z.
b. Calcule lavarianzade X,Y y Z.

2. SeaW =X +Y, entonces:

a. calcule: Var[W], Cov[W,Z]

b. Sea Q=2ZY, calcule: Var[Q].
3. Continuando con el ejercicio anterior,
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a. ¢Son W? y W independientes?
b. ¢Son Q y W independientes?

4. Dadas las siguientes matrices:

13 4 7 1 6
A=|5 9 2| B=|4 C=[4 10 6] D=|10 5 2
8 110 2 793

Encuentre (muestre todo el procedimiento):

a) AB, DC, CB, AD.
b) A"TAy B'B
c) tr(A) y ran(A)
5. Continuando con el ejercicio anterior, encuentre
a) det(CB)
b) det (D)
c) A+DyB+C
-1 TRt 1
d A [B'B] ycC
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Taller #1

Respuestas Sugeridas
Econometria 06216
Repaso

Profesor: Julio César Alonso
Monitores: Mauricio Alejandro Arcos
Stephanie Vergara Rojas
Notas:
o Recuerde que soélo dos preguntas, seleccionadas al azar, seran calificadas.
o Este taller es para ser entregado en los primeros 10 minutos de la clase del
proximo 24 de Enero.

INSTRUCCIONES:
= Este taller puede ser escrito a mano, pero con letra legible.
= Cuando sea posible, debe mostrar el procedimiento efectuado para llegar a sus
resultados.

Un grupo de jovenes se reuni6 para celebrar los 10 afios de su graduacion del colegio.
Para ambientar la reunién, uno de ellos (que habia estudiado estadistica) les propuso un
juego en donde ademas de utilizar un dado y una moneda, se incluyera la posibilidad de
que lloviera o no (segun el IDEAM existe una probabilidad de " de que llueva).
Igualmente, se ofrece a cada voluntario las siguientes tablas de premios:

Si Cara Superior ~ Remuneracion

del dado es (miles de pesos)
1
2 -5
3 8
4 -1
5 14
6 -17
Si Cara Superior ~ Remuneracion Si Remuneracion
de la moneda es _ (miles de pesos) (miles de pesos)
Cara 5 esta Lloviendo 10
Sello 10 No esta lloviendo 2

Sea X, Y y Z los ingresos recibidos por el voluntario por el resultado del dado, la
moneda y el estado del clima, respectivamente.

1. A partir de la Informacién anterior responda las siguientes preguntas
a. Calcule el valor esperadode X, Y y Z.
Siguiendo la definiciéon del valor esperado de una variable aleatoria discreta, tenemos que:

E(X)=Y X,P(X,) :%ZXI = —% =-15
i=1 i=1
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B0 =3 1PI) =53y =2 =15
i=l i=1

= 10 6 16
EZ)=NZPZ)=—+2-22_4
D=3 2Pz ==

Asi, se espera que el voluntario reciba en promedio -1500, 7500 y 4000 pesos por
concepto del dado, la moneda y el estado del clima, respectivamente

b. Calcule lavarianzade X, Yy Z.
Siguiendo la definicion de varianza de una variable aleatoria discreta 4 y el hecho de que

Var[A]= EI:AZ ] —[E[A]]z , tenemos que:

233 9 457

Var(X) = E(X?) - (E(X))* =5 _T=114,25
2y 2125 22525
Var(Y) = E(Y?) - (E(Y))* = SRR 6,25

Var(Z) = E(Z*)—(E(Z))* =28-16=12
2. Sea W=X+Y, entonces:
a. calcule: Var[W], Cov[W,Z]

Empleando las propiedades de la varianza y el hecho de que X y Y son
estadisticamente independientes1, entonces tenemos:

VarW )= Var[X + Y]=Var(X) +Var(Y) = 4%7 + %5 = % =120,5
Para hallar la Cov[W,Z], se debe tener en cuenta que W y Z son variables

independientes, dado que lo que ocurra con las variables X y Y es independiente del clima
(2), por lo tanto:

Cov[W,Z]= EWZ)- EGV)E(Z)=0

b. Sea Q=ZY, calcule: Var[Q].
Siguiendo la definicién de varianza de una variable aleatoria discreta A4 y el hecho de que
Var[A]= E[A2 ] 7[E[A]]Z , tenemos que:
2 3500
Var(0) = E(Q*)~(EQ))* = [E@*EC)]-[E@)EM] = = bor =ss0

3. Continuando con el ejercicio anterior,

! Es muy fécil demostrar esto, pero intuitivamente es facil argumentar que el resultado de un dado no depende
para nada del resultado de una moneda.
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a. ¢Son W?y W independientes?
W?*y W son independientes siy solo si E(W*W)=EW?)* E(W). Asi, debemos probar
si esto es cierto. Primero calculemos el lado izquierdo, es decir:

EWW)=E(X’ +3X*Y +3XY*+Y?)
EW*W)=E(X*)+3E(X)*EXY)+3E(X)*E(Y*)+E(Y?)
E(W?*W)=2385

Ahora veamos a qué es igual el lado derecho:
EWY)*EW) = E[(X+ Y)ZJ*E(X+ Y)
EW*)*EW)= [E(Xz) +2E(X)*E(Y)+ E(Yz)] *E(X)+E()]
EW*)*EW) :%6 =939

Por lo tanto, E(W'W)=EW?*)*E(W) y se concluye que W’> y W no son
independientes.

b. ¢Son QO y W independientes?
Similarmente, O y W son independientes si y solamente si E(QW)=EQ)*E(W).
Consideremos inicialmente el lado izquierdo, es decir

E(QW)=E[Q(X +Y)]=E(QX)+E(QY)
E(QW) =—45+250 =205

Ahora el lado derecho:
E(QQ)*EW)=30*6=180

De esta forma se puede notar que E(QW)# E(Q)*EW), por lo tanto Q y W no son
independientes.

4. Dadas las siguientes matrices:

13 4 7 116
A=|5 9 2| B=|4 c=[4 10 6] D=[10 5
8 110 2 7 93

Encuentre (muestre todo el procedimiento):

a) AB,DC, CB, AD.
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AB=|75 DC no es conformable CB =[80]
80
69 57 22
AD={159 93 44
168 143 64
b) 4’4y B'B
90 56 94
A"4=|56 91 40 B"B=1[69]
94 40 120

c) 1r(4) y ran(4)
r(A)=149+10=20

ran(A4)=3, pues el ran(4) es igual al namero de valores propios diferentes de cero
(para una matriz cuadrada de dimensiones nxn, existen n valores propios). Ademas
\A\ # 0, es decir que A tiene rango completo, es decir ran(A) =3.

5. Continuando con el ejercicio anterior, encuentre
a) det(CB)
det CB = [80]
b) Det (D)

det D=[91]

c) A+DyB+C
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12 9 8
A+D=|15 14 4 B+ C no es conformable.
15 10 13

d) 4" [B'B] yc'
~03121 0.09219  0.10638

A7 =]0.12567 007480 —0.06383 [BTB]_1=[é}
023759 —0.08156 0.02127

C " No se puede hallar.
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